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INSTRUCCIONES: Lee cuidadosamente los enunciados de los 6 reactivos que componen el examen
antes de empezar a resolverlos. La duracién méaxima del examen es de 2 horas.

1. Determina el intervalo de convergencia de la serie:

Incluye el andlisis de los extremos.
15 puntos

2. Sea la funcién

g(x)=1-1-x

definida en el intervalo [0, 1]. Calcula el valor medio de la funcién en el

intervalo dado y determina el valor de C e [O,l] gue cumple con el
Teorema del Valor Medio del Calculo Integral.

15 puntos




1EE19-1

3. Efectla
X — 20 X
a dx b —— dX C In(x—1)dx
) 2X + x> -8 ) [2 4 %2 ) ( )

30 puntos

4. Calcula el area de la region Ilimitada por las curvas de:
f(x)=—x"-2 y de g(x)=—x—2. Representa graficamente

la region.

10 puntos

5. Traza la gréafica del dominio de la funcion f vy de su curva de nivel
para z=1.

3
f(xy)=
(%) \/—x2+y2—1

10 puntos

6. Sea la funcion F expresada por

F(x y)=2e™"
Obtén:
a) La derivada direccional de la funcion F en el punto A(-1,2) en la
direccién del vector U =2i — 2]
b) La direccion en que aumenta mas rapidamente F enel punto A

20 puntos
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(x + 3)n+1

o ML a(ne)
f__ 3 (x+3) _[3 J

 (x+3)" (x+3)" 3"
3[‘1

r =3(x+3) :>lLr2r=!\Lr2[3(x+3)]=3(x+3)

si p=3(x+3) =|p|<1l es -1<3(x+3)<1

_—1<(x+3)<1 — _—10<(x+3)<_—8
3 3 3
. 10
si =——
3
:>Z - :Z >— €sconvergente
n=1 3 n=1 3
8
Sl X=——
3

(5]
— Z 3" = Z es convergente

32n

i 10 8
por lo que el intervalo es X €

15 puntos
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2. Sea:

J'[l—\/ilj] > [x+§(1— X)%}

1
f —_0 — 0
(c) 5 T

Wk

-
f(c)=1+0—[0+§]=

—1—J1— :% de donde ng

15 Puntos

3. Solucion

a) Por descomposicion en fracciones parciales
x—20 x—20 A B

S = = :
" X i2x_8 (x—2)(x+4) x—2 x+4

(si x=2 = —18=6A
A=—
X—20=A(x+4)+B(x—-2)=19 . 3
Sl X=-4 = -24=-6B
\ B=4

entonces la integral queda:

= j[(xX2;(2x0+ 4)}'" N J'[X_SZ " ijdX

| =—In(x-2)°+In(x+4)" +C




b) Integral directa

1 = dx

|
s
]
N
~~
N
.|_
X
N
) —
NN
|

c) Por partes

I jln(x—l)dx

u=In(x—1)

dv = dx
dx —

X —1
X
| = Xl —1) — d
X n(x ) jxl X

| =xIn(x—1)—x—In(x—1)+C
| =|—x+(x—1)In(x—1)+C
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30 Puntos
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4. Laregion es: V4

0.5

0
1
2 3
A=l XX
2 3
A=i- Iy
2 6

10 Puntos




Debe cumplirse que:

—x°+y*—-1>0

, - Y A -
Por lo que la grafica del|dominio es:

Si

3
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10 Puntos
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a) Sea:

(233
3_'; _ (—Ze‘x_y —2e )A.(\}E \7%]

donde A(-1,2)

£ 53

aF _p
dS

b) La direccion es la del vector:

VE :_Ef_gj
e e

20 Puntos




