FACULTAD DE INGENIERIA ] DIVISION DE CIENCIAS BASICAS
CALCULO Y GEOMETRIA ANALITICA

COORDINACION DE MATEMATICAS
Ejercicios del tema 7

Recta y el plano
Semestre 2020-2

1.- Sealarecta L que contiene alos puntos A(2,-1,3) y B(0,1,2).

Obtener:
a) la distancia del punto M (O, -1, l) alarecta L.
X-2
b) el angulo que forman L y la recta R:< 2 2.
z=0

2.- Sea larecta L que contiene al punto A(Z, -1,0 ) y es paralela al vector M = ( 1, -2, l).

Obtener:

a) Unas ecuaciones paramétricas de L .
2x—-2 -y+1 z-1
= = sea paralela a larecta L .

b) el valorde b € R paraquelarecta S:
4b 4
Xx=1+2t
3.- Sealarecta M de ecuacionesqy = 2 + 2t . Obtener las coordenadas de los puntos A y B
z2=2

que pertenecen a M y que se encuentran a 3 unidades del punto C (0,0,0).

4.- Obtener una ecuacion cartesiana del plano 7, si:
Xx=1-t X=—-2+4+2s
a) contienealarecta M: { y =t y a la recta N :{ y=-25
Z=2+t Z=-2s
b) contiene al punto A(-1, 2, 3) y a la recta L:{ X_ZZ i yl
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X =2+t
c) contiene alasrectas R:q Yy =2-t y _p(s)=(2+35, 2-3s, —98)
Z =5+t
X=a

5.- Sean el punto A( 0,1, O) y elplano 7:3y=0.
2=

Obtener:

a) Las coordenadas del punto C simétrico del punto A respecto al plano 7.

b) Unas ecuaciones paramétricas de la recta L que es perpendicular al plano 77 y contiene

al punto D( -1 2, 3).

6.-Seanlosplanos 7,:X—Yy+2=0 Yy 7,:2Xx-y—-2=2.

a) Obtener una ecuacion vectorial de la recta L paralela a la recta que se forma con la
interseccion entre el plano 7; Y 7, y que contiene al punto A( 2,-12 )

b) Calcular la distancia del punto J ( 5 -12 ) al plano 7.

c¢) Calcular la distancia del plano 7z, al plano 7,:6x —3y —3z =0.

7.- Obtener:

a) Una ecuacion cartesiana del plano 77 paralelo al plano XZ y que corta al eje Y en el punto
de ordenada 8.

b) Ua ecuacion cartesiana del plano 7; que contiene al punto C( 2,0, 1) y es paralelo al

plano 7, :3X =2y + 2 -2 =0.

c) Una ecuacion cartesiana de un plano 7, que dista 10 unidades del origen y es paralelo al

plano de ecuaciéon 7,:2X -y -2z -8 =0.
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8.- Obtener una ecuacion cartesiana del plano 7z que contiene al punto M ( 0,2,-1 ) y es

perpendicular simultaneamente a los planos

X=2
miyy=t y m,. z—-4=0.
Z=r

X=2
9.-Sean el plano 7:X—Yy+z=1 y larecta M: .
2y =212
Obtener:
a) Una ecuacion vectorial de la recta N que es perpendicular a 7z y contiene al punto
A(0,1,2).

b) Las coordenadas del punto B, interseccion de larecta M y el plano 7, : y =3.

10.- Seanelplano 7 :Z=9 vy seael punto B(—l, 0, 1) que pertenece a la recta M cuyos

angulos directores son a =60°, #=90° y y, siendo y un angulo obtuso.

Obtener:
a) Unas ecuaciones paramétricas de .

b) Unas ecuaciones cartesianas de M .

c) Eléangulo que forma 7 y M.

11.- Sea el plano 7 que contiene a los puntos A( 0, 0, 0), B(0,1,0) y C(-1,2,0).

Obtener:

a) Las coordenadas del punto D interseccion entre 7 y la recta ﬁ(x, Y, Z) =0i + 3j +tk

x-1 y-2
b) Ladistancia delarecta M:{ 3 2 al plano 7.
z=3
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12.- Sean dos ductos que conducen liquido y tienen por ecuaciones a

Obtener:

a) Ladistancia entre los ductos L, y L,.

b) Las coordenadas de los puntos Ael, Yy B elL, donde los ductos se encuentran a

una minima distancia.

X = -1+t . 6
13.-Seanlasrectas M :{ y= 2-t y N : X+ :—y+2:—Z
Lt 4 -18

Obtener las coordenadas del punto S interseccion entre M y N .

14.- La trayectoria de un proyectil esta definida por la ecuacion vectorial p=2i +tj + \/gt k,

dicho proyectil se impacta contra un muro situado en el plano de ecuaciones paramétricas

X=m
M:<y=n; m,n e R.
z=0

Calcular el angulo entre la trayectoria del proyectil y el muro.

15.- Seanlos planos 7, i kKX+y+z=0, x,:X+ky+z=0 y 7:x+y+kz=0.

a) Los valores de kK € R para que la interseccion entre 7, T, Y 7, seaun punto.

b) Los valoresde k € R para que la interseccion entre 7, 7, Y 7, sea unarecta.




